
Ñóááîòà, 12 àïðåëÿ, 2014

Çàäà÷à 1. Íàéäèòå âñå äåéñòâèòåëüíûå çíà÷åíèÿ t òàêèå, ÷òî èç òîãî, ÷òî ÷èñëà a, b, c ÿâëÿþòñÿ
äëèíàìè ñòîðîí íåêîòîðîãî òðåóãîëüíèêà, ñëåäóåò, ÷òî è ÷èñëà a2 + bct, b2 + cat, c2 + abt òîæå
ÿâëÿþòñÿ äëèíàìè ñòîðîí íåêîòîðîãî òðåóãîëüíèêà.

Çàäà÷à 2. Íà ñòîðîíàõ AB è AC òðåóãîëüíèêà ABC îòìåòèëè òî÷êè D è E, ñîîòâåòñòâåííî,
òàêèå, ÷òî DB = BC = CE. Ïðÿìûå CD è BE ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå F . Ïóñòü I � öåíòð âïèñàí-

íîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, H � îðòîöåíòð òðåóãîëüíèêà DEF , à M � ñåðåäèíà äóãè

BAC îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè I, H, M ëåæàò íà îäíîé

ïðÿìîé.

Çàäà÷à 3. Äëÿ íàòóðàëüíîãî ÷èñëà m îáîçíà÷èì ÷åðåç d(m) êîëè÷åñòâî âñåõ åãî íàòóðàëüíûõ

äåëèòåëåé, à ÷åðåç ω(m) � êîëè÷åñòâî åãî ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ äåëèòåëåé. Ïóñòü k � íàòóðàëüíîå

÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî ìíîãî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë n òàêèõ, ÷òî ω(n) = k, è
d(n) íå äåëèò d(a2 + b2) íè ïðè êàêèõ íàòóðàëüíûõ a, b, óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëîâèþ a+ b = n.
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